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LOI NOI DAU

Cic ban dang cam trong tay mot trong ciic cuon sach thude bo sich Boi
dudng Toin THPT (bao gom Boi duong Dai s6 10, Boi dudng Hinh hoc 10, Boi
dudng Dai s6 & Giai tich 11, Boi duong Hinh hoc 11, Boi duong Giai tich 12) do
cung mot tac gia bién soan.

EE

Ciing nhu cic cuén truse do. Boi duong Hinh hoc 12 ¢6 nhimg dic diém
sau day :

e Hé thong thi du duoc chon loc ki ludng. ¢6 tinh dién hinh vi khai thic t6i
da cic goe canh cua moi phin kién thite nham gidap cic ban ndm vimg noi dung
chuong trinh. Nhiéu thi du méi me. do L i e cua cuon ti licu,

Lon g thi du khong ruom ra. ngin gon trong khoang 5 - 6 dong in trong
sich. Dan dat wr nhién, dién trinh theo kiéu “cam tay chi viéc™ mot cich tomg
minh dé moi déi tuong déu dé tiép nhan va hip thu 161 da kién thic.

e Néu bat cic dang la két qua cua sur khai quit hoi vaie chinoi nhiéu bai toan;
dwa ra cac rhudar rodn giai ching do la diéu co dicoc cua quyén sich ndy.

e Cat nghia phuong phép giai, vach o ban chit bai todn. ban chit 16 giai, lién
két - xau chudi céic bai todn la vi tri cua nhing lai binh.

e Sich ¢6 3 chuong duoe bién soan sit ding véi kién thic chuong trinh Hinh
hoc 12 cua bo GD&DT bat diu dp dung tir nam hoc 2008 — 2009. Hé thong kién
thite trinh bay phu hgp véi trinh tu thoi gian hoc trén 16p dé hoc sinh tién theo
do6i. Tat ca cic chitng minh néu trong siach duge khai thic tir nhitng kién thic co
ban duoc bién soan trong SGK.

e Sau mé6i phin, sich c6 hé thong bai 1ap twong thich dé cdc ban rén luyén va
hoan thién hiéu biét ciia minh. Nén nhd rang, kién thite chi trd thanh hone can
trong co thé ban, néu ban thay minh vt qua dvoce cice bai tap ay. (Ban chi nén sir
dung phan hudng din giai bii tap o cuoi siach nhur L dé doi chiéu két qua, hoic
tham khio cich gidi khic, sau khi da phit huy hét moi nd lue wr giai cta minh).

Mic du da rit ¢6 ging, cubn sach vin cé the con nhimg han ché va thiéu sot
bai kinh nghiém va sur hiéu biét. Rat mong nhan duoc s déng gop y kién ctia ban
doc. Moi gép y xin lién hé vai tic gia theo dia chi sau day :

Ba Hoang Thi Teé

So nha : 239, duong Niguyén Ai Quac, Thi xa Hong Linh, Tinh Ha Tinh..

Dién thoeai : 039.260713.

Hi vong cuén siach la tai liéu bo ich gép phian nang cao kién thitc cho moi
ngudi sir dung né.

Ha Tinh, thang 9/2008
Tdc gddf
PHAM QUOC PHONG
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Chuong I. KHOI DA DIEN VA THE TiCH CUA NO
I. Kién thirc can nhé

1) o /linh da dién ta hinh gom hiru han cac da giac phang thoa man hai diéu kién

a) Hai da giac hoac khong ¢o diém chung. hodc co mot dicm chung. h(mu co mot

canh chung.

b) Mai canh chung cua hai da giac la canh chung cua hai da giac.

e M0i hinh da dién chia khong gian thanh hai phan : phan bén trong va phan bén
ngoai. ,

e Hinh da dien va phf"ln bén trong cua no goi la mot khoi du dicn.
2) Mot khoi da dién ¢o thé phan chia thanh cac khoi tr dién.
J)Co S khm da dién déu : khoi wr dién déu. Khoi lap phuong. khdi 8 mat déu. khoi 12
mat déu. khoi 20 mat déu.
4) Cong thire tinh thé tich

Khoi Hop chir nhat Lang try Chop. tir dién
) |
Thé tich V=a.b.c V=28h V=384
- a, b. ¢ 1a ba kich thuoc & la dién tith ddy . con A la dudng cao

§) Ti s0 thé tich
* Cho hinh chép S.4BC. Trén céc tia S4, SB. SC lay lan lugt cac diém 4'. B'. (" khac
voi diém S. Khi do
V(SA'B'CYH S4' SB' .
V(S.ABC)  SA SB SC

Il. Ba dang toan thwéng gap

Dang 1. Tinh thé tich cua khéi da dién

e Dé tinh thé tich ciia mdt khdi. nguoi ta co the :
+ Phan chia khm da cho ra nhiéu phan Tinh the tich tung phan roi cong lai.
+ Tinh mot phan thé tich cua khoi roi suy ra thé tich toan khon
+ Tao ra mot khoi phu chira khoi da cho. Tinh thé tich khdi phy roi suy ra thé tich
khi can tinh. (Co nhién thé tich khoi phu tao ra phai thuan lgi dé tinh thé tich.) '
e Céch vé& hinh phy trong 10 giai nham két noi I\hoang cach va goc giira hai duomg thang
chéo nhau thanh nhimg gia thiét “du thudn loi™ cho viée tinh thé tich trong khéi phy.

Bai todn 1. Tinh thé tich khéi ling try

Thi dy 1. Cho lang tru ABC 4,8, c6 thé tich bang 6. Tinh thé tich cua khdi ABB,C.
Loi gidi
(h1). Taco I =b, =V = e =F :

¢, 184, LA T (BT 2 Foim B

=2
Lavi binh: Tir cong thire thé tich cua lang tru va hinh chop ta'cé :

ek o TN
e Th¢ tich khot chop bang ;the tich lang try c6 cung di¢n tich day va chiéu cao.
e Hai mit chéo cuia mot hinh lang try lién ké vai mot duomg chéo cua mot mat. chia
khdi lang try ra ba phan ¢o thé tich trong duong.
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B
Hinh 1 Hinh 2

Thi dy 2. Cho lang try ABC.A4,B,C, c6 diy la tam gidc déu canh a. Diém 4, cach
déu ba diém A4, B, C. Canh bén 44, tao bdi mat phing day mot goc 60°. Tinh thé
tich khéi lang try. |

Loi gidi
a3
4
Goi /12 trung diém BC,O la hinh chiéu vudng goc cia 4, trén mat phing (48C).

Theo gia thiét :
+A414=A4,B=4,Csuyra OA = OB = OC = O la trgng tdm cua tam giic déu ABC

Dién tich tam giac déu ABC1a S =

(h.2).

s OecAlvioa=24=2303 a3
3 372 3
+ 4, AO0=60". :
Trong tam giéc 4,04 vudng tai O, 4 =60"tacé 4,0 = OA tan60° =3{?’-.J' =g,

a3 S4B
a=
4 4
Thi dy 3. Cho lang try dimg ABC.A,B,C, c6 ddy ABC la tam gidac vudng tai 4,

AB =23, C =60°. Dudng thing BC, tao v&i mat bén (44,C,C) mdt goc 30°. Tith
thé tich khdi lang try.

Két luan, thé tich cua khéi lang try la ¥ = $.4,0 =

Lo gidi .

(h.3). Ta c6 ABC.A\B,C, la lang try dimg nén 4,4 L (4BC) => A,4 L AB. Theo 3ia
thiét AABC 1a tam gidc vudng tai A, tirc 1a ABLBC.

Tir céc diéu 4y suy ra ABL(44,C,C) = ABLAC. Do viy BC la hinh chiéu vudng (6c
ciia BC) trén (44,C,C) nén C,BC la goc gita BC, va mat bén (44,C,C). Theo gia tiiét
BC,A=30".

e Trong tam giac ABC (vudng tai A, C= 60%)



7 1 1! ('g
taco AC = ABcot60" = ZﬁT =2, \ 7
: i 3 \;‘ ot
Dién tich A4BC 1A S = ~ ABAC = %.2\/5.2 =23
e Trong tam giac ABC', (vudng tai .4.(? =30"
ta co 4C, = ABcot30" = 2\/r3_.\/§ = 6. 7
e Trong tam giac A, (vudng tai () ta co ’
(7 =AC) -AC = 6 =22 =32 {--/-----¢-= L
= C,C=32=4J2.
e Thé tich khoi lang try ABC.A4,B,C, la Hinh 3

V=SC,C=2J3.402 =86,

Thi dy 4. Day cua lang try tam gidc déu ABC.4,B,C1. Mat chéo (4,BC) tao véi day
mot goe 30” va co dién tich bang 8. Tinh the tich khi lang tru.

' Loi giai
Goi /1a trung diém BC.(h.4). Ki hi¢u /4A =h, BC =a, I4= m, IA,= n. Do ABC la
tam giac déu suyra /4 L BC vado do I4, L BC (dinh ly ba dudong vudng goc).
Tir céc gia thiét suy ra 4,14 = 30°.

Trong tam giac déu ABC taco m = 3—2-9- (N A C
Trong tam giac 4,4/ vuong tai 4 va ﬂ‘d =30".

suyra n = cos";O" =‘27_'§ =a.h= man30’ = -g . .

Dién tich tam giac 4\BC’ 1a S, = Bln= E;—' :5'2i k. \
Theo gia thiét S, = 8 < —‘ij—:s =>a=4 :h:fé:z A / ¢

Dién tich tam gidc déu ABC 1a §- “;ﬁ -4f3 Hinh 4

Két ludn, thé tich hinh lang tru cAn tinh 1a ¥ = S, /= 4J3.2 =83

Bai toan 2. Tinh thé tich khdi hjp

Thi du 5. Cho khéi hop dimg ABCD.A,B,C\D, c6 day 1a hinh binh hanh va

BCD = 45°. Cic duong chéo AC, va DB, theo thir ty 13n lugt tao voi day mot goc
45° va 60°. Tinh thé tich cta khdi hdp khi chiéu cao ciia no bing 2.

Lai giai
' (Duimg cao thi da ro. Van dé la tim dién tich ddy)
Tur gia thiét suy cac canh bén vudng goc vai day va co do dai bang 2,
C,4C=45" BDB=60" . ADC = 135° (h.5).



e Trong tam giac (,CA4 vuéng‘cﬁn tai C'co 4C = =2.
,
F
e Ap dung dinh ly ham sb cosin ln lugt vao hai tam giac ABD va CBD ta ¢é:

BD’ = AB*+ AD’ — AB. AD.2c0s45" & -;i =AB + AD’ — AB. ADJ2 (1)

e Trong tam giac B,DB vuéng tai B.co BD = B,Bcot60)’ =

AC? = DC*+ DA’ - DC.DA.2 cos135" B, :
AB=IX i
& 4 =AB’+DA’+ AB.AD.\2 (2) N
o. Trir theo timg vé cac dang thirc (2) Y
1 T 3
va (1)tacé : 4-'-;1=2AB..4DJ5 ! B %
] "(’
4 4 WL
& = =AB.AD\2 < AB.AD= — By N SO :
3 3J§ i \‘\-" .-4‘5 ¢
e Dién tich day ABCD la 1 s ,,"':535(1 .. _“\“’6:0("‘\‘ :
Sancn= AB.AD sin45%= — — == W
G 322 3 A D
o Thé tich khi hop 1a ¥'= Sy, .BiB = -3-.2 = 5‘3- | Hinh 5

Lévi binh: Ban co thé thay thé gia thiét biét chiéu cao cia khdi chop bang biét do dai
hodc 1a mgt duong chéo hinh hp, hodc la mdt dudng chéo cua mat 4B8CD. Khi do ban
cd bai toan mdi ma céach giai hoan toan tuong ty.

Thi dy 6. Cho khdi hép dimg ABCD.A,B\CD, c6 day la hinh thoi. Di¢n t:ch hai mat
chéo ACC\A,, BDD,B, lan lugt 1a s, va s,. Tinh thé tich caa khoi hQp theo s, va s,

biét BA,D =90°.

Loi gidi

U G_Qi Sancp la djén tich hinh thoi ABCH.(h.6).
Thé tich cua khoi Chép lav= Sancn AA (h
Taco S.]H( = '_l;A('BD
S| - A‘ A.A(‘

D
S2 = AiA.BD i
= 5.5 =AAZACBD & s,.57= A A 2 pe 1> AR

5.5 —
& Sumon=—1 (2 —
4BCD 2AA2 BI :

Tir gia thiét suy ra {

1
e Goi O = AC NBD. Theo gia thiét
BA,\D la tam giac vudng tai 4, nén:

OA:-'?-Q

2 ;‘) 1 --°
o5 : nl I Tl £ N &
Trong tam giac 4,.40 vudng tai A ta ,\\ ' ﬁ'\

, > BD’ AC’ B ¢
6 A A = 04, - 042 = - Hinl 6




CBDT - ACT : v ho s
5 fidte 4 4 — = 4{(.-:3‘:_/;/))* AT | =T )

1,5
> 4= J—i(s,‘ ~ %3 ) (3)

Thay (2), (3) vao (1) co V = Sy S
. 244 Ty, 4, 4

Bi toan 3. Tinh thé tich khoi chop

Thi dg 7. Cho hinh chop ur giac déu SABCD. co canh day bang « va goc o dmh cia ]
moi mat bén bang 2a. Tmh thé tich cua khoi chop @ d\ 8

Lot giai
(Dién tich day da ro. Vin dé la tim dwomg cao )
Goi O = AC ™ BD. (h.7). Tir gia thiét suy ra : S
+ ()1a tam hinh vuong 4BCD . ‘
+ SO 1 (4BCD).

A, P

J2

¢ Trong tam giac SB( ta co

‘. ------

SB BC SB a .
0 b hay = i
sin(90" — ) sin2a cosa 2sinacosa -7 0
. . e
da
= ISB: i
2sina Hinh 7
"o Trong tam giac SOB vudng tai O, ta co
, . . 2 - " e
SOP= SB - Of =T 8 G OR gy 0800820
4sin"a 2 4cos a 2cosa
s % 1 A Jveos?2 2
o Thé tich ciia khéi chop 1a 1" == S, .50 = L. X524 _u'Jeos2a
3 3 2cosa 6cosa

Lai bink: Ban cé thé thay thé gia thiét biét canh day cua khoi chop béng a b&ng biét
dd dai hojc 1a dudmg cao. hoic la canh bén. hoac 1a mot duong chéo cua day ABCD. Khi
do ban co bai toan mdi ma cach giai hoan toan tuong tur.

Thidu 8 Cho hinh cTu‘)p S ABC ¢o S‘-H (ABC). day 1a tam giac ABC can tai 4. d(ﬂ
dai duomz trung tuyén 47 la a. canh bén SB tao voi day mot goc « va tao vai mit
phan;, (S4D) mot gn /;’ Imh thé tich khoi chop.

Loi gidi
(h.8). Tir gia thiét suy ra SBA =a . SALBC. Tam gidc ABC can tai A nén ADLBC.
Ket hgp véi SALBC suy ra BC 1(SAD). Bai thé SD 1a hinh chiéu vudng goc ctia SB trén
(SAD)nénBSD =3 .

AB D
Trong cic tam giac vuong SAB, SAD, BADtaco SB=—— = —-li—

cosa sinf



ABT BD° 4B - B 1 a

2 SB" = ‘ = i ‘ = Fy - = = o .‘-—— .— :wk = —--‘—-:u»u—— ——:—-u‘—v -
cos"a sin" ff cosTa-sin B cosTa-sn fi cos a-sin fi
u . asinf}
= SB= = —— . BD = SBsinf§ = _#__‘_l_&;_;__ . K
yeos  a -sin” fB - cos” a -sin f#

SA4 = SBsina = — sl

Jeos® a -sin” 8
Thé tich khdi chop la

y = _'3_3,,“.,514 :%BD.AD.SA (*)

| asing asina
- — = : . = =
3 \/cos“a-sin‘ p \/cos“a—sin‘/}
a'sinasing
- ~ - = (v . '
3(cos™ a —sin” f3) Hinh &

Lévi binh: Trong Thi du trén. S4 | BC (nghia a (S4. BC) = a = 90" ) va 4D la doan thang
vudng goc vuong chung cua cap canh doi dign S4 va BC. Tur (*)suy ra | = = S4.BCAD

= P SA.BC.ADsina. D6 Ia m¢t minh hoa cua bai toan trong Thi du 9 sau day :

Thi dy 9. Cho tir dién ABCD. Goi d la khoang cach gitra AB va CD va a la goc giia

hai hai dudmg thing d6. Chimg minh ¥ = -(')—AB.('D.d. sina

Lai gidi
Cach 1.Vé hinh binh 4
hanh ABCA’.(h.9).
. . |AB/1A'C H
Theo do ta co {.4B=A'(‘ )
Tiu (1) = ABI(A'CD)
nén suy ra:
+ Vi = Viwn
+ Khoang cach gitra
AB va CD bang khoang
cach gitra diem A va (4°C'D)
va bang d.
+ A'CD=a hoac A'CD=n-a.

C Hinh 9

Do vay s, 5 = %A 'B.CD.sina = % AB.CD.sina
Xem tir dién 4 'BCD la khéi chop
¢6 dinh A'va day la ABCD. Ta cé:

Viscn = ?;-SA we d= %AB.('D.d.sina.

10 N



K. e : I .
Vav oo = Vg ABCD.d smu (dpem) D, I
O

Cach 2. (h.10).

Dung hinh hop ACBD DA CBD
ngoai tiép wr dicn ABCD.Khi  do
(ACBDy)y /7 (DACBD) nén Khoang
cach gitra AB va CD cing la khoang
cach gitra (AC,BDy) va (DA,CB\D) tirc
Ia hinh hop tao ra co duong cao bang .
Do AB // A\B, nén tir gia thiét suy ra
(AB.CD)Y=(AB,.CDY=«

RO rang dién tich day DA, CB\D 1a

I . I R |
S = = ABL.CDsina = = AB.CD.sina !
o 2 2 Hinh 10
l 5 b |, 1 , ,
Phon = Spqem d = AB-( ‘Ddsina. = Vigep == Fuap = 6 AB.CD.d sina (dpecm)
- 3

Levi binh: Trong ca hai cach giai trén déu su dung phuong phap vé khoi phu (Taora
mat chira khoi phu khi da cho. Tinh thé tich khdi phu réi suy ra thé tich khdi can tinh.)
Cach vé hinh phu trong oi giai da két noi thanh cong khoang cach va goc gitra hai
duong thang chéo nhau thanh nhirng gia thiét “du thudn i cho viée tinh thé tich trong
khoiphy. . PR

Thidy 10. Tinh thé tich khéi tir dlen ABCD ¢6 cic Lap Lanh dm hdnt:, nhau :
AB = CD = a, AC = BD = b, AD ~ BC
Loi giai

(h.11).Trong mat phing (BCD) vé& AB,(\D; sao cho B, €., D theo thir ty 1 trung diém
C\D,, D\B,, B,C. Xét khoi tir dién AB,C\ D,

Theo gia thiét ¢ = 4D = BC (1)

Laico BC = -Iz~ C'\ B, (dudng trung binh cua tam giac) (2)

I .. - : s
Tu(1).(2)suyra 4D = y C'yBynén AAB, () la tam giac vuong tai 4 hay AC, L 48,.
Tuong tr cang cO ABy L AD, . AD, LAC,

. ) , I
Theo cach vétacdsy ,, =~

4
, i
= Vigen = ZV.m,r Iy
I 1
=—.—AB|.AC,.AD 3
g Al Al 3)

Trong cac tam giac vudng
B\AC,, C1AD,, D\AB, ta co:

AB} + AC? = B(} = 4c% (4)
AB? + AD} = BD] = 4b” (5)
AC} + AD? = C\D} =44’ (6)
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